

	���ت ا��ا��  :1ا�� ���   ��� ا����ت ا���� fD  ��� أ��اف ����ت ا������f ا� ��� : "! آ� 

1 (( ) 2    lnf x x x x= − + +  ،   ] [0 ;  fD = +∞
2 (( ) ( )1   ln −= xxxf   ،   ] [0 ;  fD = +∞

3 (( ) ( )2 2 4 2 1lnf x x x x= + + − + ،   ] [1 ;  fD = − +∞

� ا����ت ا���� f/0�  fD ادرس ا���+ �*ّ�� ا��ا�� :2ا�� ���  � ��� : "! آ� 

)  :#"آ��  ) ln uu u=′ ′

1 (( )  1   lnf x x x x= + −   ،   ] [0 ;  fD = +∞

2 (( )
x

xxxf ln33 ++=   ،   ] [0 ;  fD = +∞

3 (( ) ( )2 2 4 2 1lnf x x x x= + + − + ،   ] [1 ;  fD = − +∞
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I(   �1�� gا���2ل ا���2"� �0/ ا��ا�� ا���د��  ] ) :  5ــ 0 ; +∞] ) 2 1   ln  g x x x= − −
  .       gادرس �*��ات ا��ا�� ) 1
2 ( ��)ا )1g 7�8 ��) ، إ=�رة x ;7 ا:���9 ،  )xg. 

П(    ا��ا�� ا���د�� �?��
fا���2"� �0/ ا���2ل ] ): 5ــ 0 ; +∞] ) x
xxxf ln  2 ++−=. 

 !2�
( )c  �0ا��� �ا�22@ !��  .                وا����2
D ا������2  "! ا�B��2ي ا�B��2ب إ�/ ا�f70�2ا��2

	���! ا��ا�� -أ) 1 ��.      +∞   و���f ��� 0 ا

5ّ�� أن ا�7�H��2 -ب ( )DJي ���د��K2  ا�+−= xy!���20� �L�� رب�H� 7�H��� Bه  ( )c  ���∞+. 
) ادرس ا����OB ا���?�� ��20��! -Nـ )c  7�H��20� �?����5( )D. 

� أN� آ�-أ) 2� ، J
� x أ;?P أ� ] [∞+ ; 0 ، ( ) ( )
2x
xx g

f =′. 

.  و=1� �Nول �*ّ��ا�	� f ا:���9 ا���+ �*ّ�� ا��ا�� - ب
ّ�� إ�ا;�! ا���QH -أ) 3� A �� ( )c ازيB� ن ا��22س ���ه�B1� S��5 ( )D. 

) اآ�� ���د�� -ب )T !��)��2س ا��2 )c  �0T�Uذات ا� �QHا�� ��� e.  
5ّ�� أن ا���2د�� ) 4( ) 0=xf ا��X و �?H� α S� 5.04.0 << α.  
)ار:7 ) 5 )T ، ( )D و ( )c . 

  ) #+	( ر��*( 2012�)���ر�� (   :4ا�� ���  
I(  g ا���2لا���2"� �0/  ه! ا��ا��] :  آ�2 �0! 0 ; +∞]

( ) xxx bag ln   2 ++= S�  a و  b ن��H�H . ��دان 
1 ( ��ّ�a و  b �0ا��� !
) �H?� "! ا��g �QH ��20 أن ا��2@�� ا�?�� )1 ; 1 −A J	�NB� ����� �:�2� 4. 
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2 ( Z[
2−=a 2 و=b.   
    . g ا��ا�� �*ّ��اتادرس  -   أ

)أن ا���2د��  5ّ�� - ب ) 0g x = �?H�  ا��X وα  /0�] ) ، ;7 ا:���9 إ=�رة 0 ; +∞] )xg /0� ] [∞+ ; 0.   

П(  f  !0/ ا��ا�� ا���2"� ه�] ):   5ــ 0 ; +∞] ) x
xxxf ln22  −−= .  

 ( )fC !" !
   ) .cm 2و�ة ا�BQل (             ، ا����2
D   ا�B��2ي ا�B��2ب إ�/ ا�70�2 ا������2 و �2@�0	� ا�?��

) ا�� -أ) 1 )
>→ 0

 lim
x

xf  و  ( )
∞+→x

xf lim.    

) ا�� -  ب )xf 7 ��H[ أن ′; ،  :( ) ( )
2x
xx g

f =′.   

) ا:���9 إ=�رة -  Nـ )xf    .1= 7; ، f� �Nول �*��ات ا��ا�� ′
5ّ�� أن ا�7�H��2 -أ) 2 ( =−2:  ذا ا���2د�� ∆( xy رب �ــ�H� ( )fC ���O7 ادرس و; ، ( )fC /���5�?� إ� ( )∆.   

5ّ�� أن - ب ( )fC �:�2� �?H� ( )T ازيB� ( )∆ J� د����� �N 7; ، .  


_^N - Kـ 25.1=α .  أن ا���2د�� ��ّ5( ) 0=xf ��0 �?H� 1x2 وx S�   :  
 7.0  6.0 1 << x  7.2  8.2   و 2 << x �� X7 ار:7 آ; ،  ( )∆ ، ( )T و ( )fC.   

3 (!H�H��� 7�8 ا�B:�` ا� ، ��
��5 a8�
m ل ا���2د��B0):  ، ��د  ) 02  2 ln =++ xxm  

     )��3م #1��.�� : ا�0/.�   . 2013�)���ر��  : ( 5ا�� ���  

I( g/0� �"��2ا��ا�� ا� ] [1 ;− ):  5ــ ∞+ ) ( )2 2 4 2 1lng x x x x= + + − +   
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[ �0/ ا���2لf ادرس ا���+ �*ّ�� ا��ا�� - ب [1 ;−   . ، ;1= 7� �Nول �*ّ��ا�	� ∞+

5ّ�� أن ا���2د�� - Nـ ( ) 0f x X و��ا = �?H� αا���2ل !" ] [1 ;− 0:  ، ;7 ��H[ أن ∞+ 0.5α< <.   

5ّ�� أن ا�7�H��2-أ) 3 ( y ذا ا���2د��∆( x=!���20� �L�� رب�H� ( )fc���+∞.  

) ادرس و���O ا��2��!-  ب )fc7�H��2���5�?� إ�/ ا� ( )∆.   

4 (7�H��2أن ا� �?H
( )T ذا ا���2د�� 
3

2y x
e

= +!��) ، ��2س ��20 )fc �	�0T�" �QH
 !" 0x.   

   .0x ا��-   أ

�2� ا��H2ر�5� وا��22س- ب�H��2ار:7 ا� ( )T!��) ;7 ا��2 )fc.   

��5
�� 7�8 ا�B:�` ا��N -!H�Hـ ��ّ� m ا���2د�� �?H� S��5 ( )f mx x= +��0  ��c��2�� .  
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