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  شعبة امتلني رياضي الموضوع  الأول 2018امتصحيح المفصل  بكاموريا 

: اهتمرين الأول 

ان بامتراجع    أهَ من  أجل كل عدد ظبيعي-  أ  (1  فا ن nامبُر
e

un

1


لدييا 
e

u
1

0  أي  أن  
ee

1

4

5
 محللة  .

هفرض  أن 
e

un

1
 ن  أن   و ميبُر

e
un

1
1 

 حيث fالدالة المرفلة  
1

2




ex

x
xf مش تلاتها  

 21

2
'




ex
xf ٌَو م  f متزايدة على المجال 








;

1

e
 و  

  









e
fuf n

 و  م1ٌَ
1

1

2

1











e
e

eun
  أي  أن 

e
un

1
1 

 فا ن n و  مٌَ من  أجل كل عدد ظبيعي
e

un

1
 .  

جبات  أن -ب ا 
1.

1
.

1














n

nn

nn
ue

u
e

ue

uu لدييا  
1.

.

1.

2 2

1








n

nn
n

n

n
nn

ue

ueu
u

ue

u
uuٌَو م 

1.

1
.

1














n

nn

nn
ue

u
e

ue

uu .

بما  أن 
e

un

1
 شارة امفرق ن ا  nn  فا  uu 1

ذن  المتتامية    سامبة ا  nu متياكصة  .

بما  أن المتتامية  nu متياكصة و محدودة من الأسفل فِيي متلاربة  .

متكن المتتامية  (2 nv ظبيعية كما يلي  المعرفة على الأعداد ال
1.

.




n

n
n

ue

ue
v

جبات  أن  ا  nv متتامية ُيدس ية 
1.

.

1

1
1









n

n
n

ue

ue
vٌَو  م  

1..2

.2

1
1.

2
.

1.

2
.

1


















nn

n

n

n

n

n

n
ueue

ue

ue

u
e

ue

u
e

vٌَو م  

n

n

n
n v

ue

ue
v 2

1.

.2
1 


 ذن  المتتامية ُيدس ية  أساسِا  و  حدُا الأول 2 ا 

1
4

5
4

5

1.

.

0

0
0







ue

ue
v ٌَ50  و م v . 

nعبارة حدُا امعام هي 

nv 25 .

امتحلق - أ  (3
1.

1
1




n

n
ue

v  بتوحيد الملامات نجد 
1.

.




n

n
n

ue

ue
v محللة   .

و  مٌَ نجد 
1.

1
1




n

n
ue

v بتبديل امعرفين  نجد  
1

1
1.




n

n
v

ue بامتبس يط نجد 






















1

1

1

1
1

1
.

n

n

n

n
v

v

eve
u أي  

 أن 













125

251
n

n

n
e

u ٌَو  م 













125

251
n

n

n
e

u و هي عبارة الحد امعام المعووبة  .

و  مٌَ
ee

u
n

n

n

1

25

251
limlim 












 . 

: حساب المجموع -ب 125
12

12
5 1

1













 


n

n

nS . 



2
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لما 







 2

3

1
; em هلاحغ  أن   fC و  m   يتلاظعان في هلعتان    و  مٌَ نومعادلة حل حيد . 

لما 







 1;

3

1 2em هلاحغ  أن   fC و  m   يتلاظعان في جلاجة هلاط  و  مٌَ نومعادلة جلاجة حوول . 

لما   ;1m هلاحغ  أن   fC و  m   يتلاظعان في هلعة  وحيدة  و  مٌَ نومعادلة حل حيد .

 اىتهي  الموضوع الأول
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 2018امتصحيح المفصل نوموضوع امثاني شعبة امتلني رياضيات بكاموريا 

 :اهتمرين الأول 

متكن  nu متتامية عبارة حدُا امعام ُو n

nu 32 و  nv 40حدُا الأول  متتامية v و  من  أجل كل عدد ظبيعي nفا ن 

nnn uvv  51

هضع  (1
2

1


n

n
n

u

v
w

جبات  أن  ا  nw متتامية ُيدس ية 
2

1

3

1

3

5

2

1

3

5

2

1

1

1
1 


















n

n

n

nn

n

n
n

u

v

u

uv

u

v
wٌَو  م 

n

n

n

n

n
n w

u

v

u

v
w

3

5

2

1

3

5

6

5

3

5
1 





































 و مٌَ  nw  أساسِا  متتامية ُيدس ية 








3

 و حدُا الأول 5

2

1

2

4

2

1

0

0
0 










u

v
wٌَو م 

2

5
0 w. 

كتابة عبارة الحد امعام  (2
nw بدلالة n: 

n

nn

nw
32

5

3

5

2

5 1















 . 

لدييا 
2

1


n

n
n

u

v
w يكافئ 

2

1
 n

n

n w
u

v ٌَوم nnnn uuwv .
2

1
.  بامتعويض نجد  nn

n

n

nv 32.
2

1
32.

32

5 1







 أي 

nn أن 

nv 35 1   و ُو المعووب  . 

دراسة بواقي املسمة  (3

nn  لدييا 8 على nv باقي كسمة nثعين كيم  (4

nv 35 1   مكن الجدول  

kn  لما 4امباقي ُو   2 حيث k  عدد ظبيعي  

12  لما 6و  امباقي    kn حيث kعدد ظبيعي  

اهتمرين امثاني 

 . دضراء 4  بيضاء  و  3كريات  منها 7كيس يحوي 

I-  212عدد حالات الممكٌة امكلية هي

7 C

A : حساب احتمال الحادجة  (1 
7

4

21

12

21

1

3

1

4 



CC

AP.

B : حساب احتمال الحادجة  (2 
7

3

21

9

21

2

3

2

4 



CC

BP

12  kn kn 2 n

 8 3 1n3 

12  kn kn 2 n 

 8 5 1n5 

12  kn kn 2 n

 8 6 4nv



7

II-  انوعبة

  دييار جزائري يدفع انوعب  :  امتبرير  (1

ذا سحب كرثين بيضاوين يتحصل على   .100 دييار جزائري  و ربحَ ُو 100ا 

ذا سحب كرثين مختوفتين في انوون  يتحصل على   .50 دييار جزائري  و ربحَ ُو 50ا 

ذا سحب كرثين دضراوين  يخسر ما دفع    دييار جزائري  ا 

 .  و 50 و 100و  مٌَ كيم المتغير هي

 كاهون الاحتمال 

100 50  ix

7

1

21

3

21

2

3 
C

7

4

7

2

21

6

21

2

4 
C ixXP 

جبات عبارة الأمل  أمرياضياتي  (2 ا      
7

1
100

7

4
50

7

2
 XEٌَو م  

7

300

7

3007



 


XE.

يجاد  أكبر كيمة مــ   حتى تكون انوعبة في صالح املاعب  أي  أن الأمل  أمرياضياتي موجب ا   0XE 0 يعني  أن
7

300
  

يكافئ 
7

300
 و   42 ظبيعي يعني  أن و مٌَ امليمة المعووبة نوعدد   دييار جزائري 42  هي . 

 :اهتمرين امثامث

I-  حل في مجموعة الأعداد المركبة  المعادلة -  أ  0124........... 2  zzE12 نحسب المميز و مٌَ نومعادلة حوين ُما 

4

3

4

1

8

322
1 i

i
z 


و 

4

3

4

1

8

322
2 i

i
z 


. 

كتابة -ب
12

1
;

1

zz
لدييا :  على امشكل  ألأسي  

i

eiiz 3
1

2

1

2

3

2

1

2

1

4

3

4

1










ٌَو  م  

i

e
z

3

1

2
1






و 
i

eiiz 3
2

2

1

2

3

2

1

2

1

4

3

4

1












ٌَو  م  

i

e
z

3

2

2
1



. 

II-  4لديياAz  31  و izB  31 و izC .

حساب -  أ  (1
AC

AB

zz

zz



 : 
33

33

33

33

i

i

i

i

zz

zz

AC

AB













ٌَو م  
12

366

12

33
2

ii

zz

zz

AC

AB 







 ذن  ا 

i

AC

AB ei
zz

zz
3

2

3

2

1







. 

مما س بق وس تًتج  أن    


2
3

; ABAC لأن    


2
3

arg 














AC

AB

zz

zz و ABAC  1لأن




AC

AB

zz

zz

 . متلايس الأضلاع  ABCو مٌَ المثوث 
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بما  أن - ب
i

AC

AB e
zz

zz
3







 ن  اميلعة  و زاويتAَ بالدوران الذي  مركزٍ Cصورة B فا 
3


. 

يجاد لاحلة  (2 CBAD   أي  أن CB بالاوسحاب الذي شعاعَ A صورة Dا   ٌَو  م 
CBAD zzzz ٌَو م 

324 izzzz CBAD . 

CBADبما  أن   و  ABC ن امرباعي  .  لأهَ متوازي  أضلاع كل  أضلاعَ متلايسة  معين ACBD متلايس الأضلاع   فا 

تحديد مجموعة اميلط  (3  : 313 iziiz  311 يكافئ
3

iz
i

zi  يكافئ  

3113 iziz  CMBM     يكافئ      مجموعة اميلط M هي محور املععة المس تليمة  CB. 

ABCمركز الدائرة المحيعة بالمثوث Gثبين  أن  (4  و ABC و امتي هي هلعة ثلاظع محاور المثوث    ذن   أحد محاورٍ ا  G.

 :اهتمرين امرابع 

I-  لدييا  xxxg ln2 

 على المجالgدراسة اتجاٍ ثغير الدالة- أ  (1 1;0 :  
x

x

x
xg

11
1'


 و هي موجبة على المجال  1;0 ذن  متزايدة g ا 

 .على ُذا المجال 

 متزايدة و مس تمرة على g الدالة -ب 1;0 و   04,015,0 g و   007,016,0 g

ية امليم المتوسعة المعادلة   فحسب مبُر  0xg َثلبل حلَا وحيدا  16,015,0 حيث . 

شارة  (2 اس تًتاج ا  xg:

II-  لدييا 
1

ln21






x

xx
xf

حساب اهنهايات  (1  






 1

1
limlim

11 x
xf

xx

 ملارب نوميحنى 1x و  مٌَ وس تًتج  أن المس تليم ذو المعادلة  
fC.

  202
1

ln

1

21
limlim 

















 x

x

x

x
xf

xx
 ملارب 2y بامتزايد الملارن  و  مٌَ وس تًتج  أن المس تليم ذو المعادلة

نوميحنى  
fC. 

جبات عبارة المش تلة - أ  (2 : ا  
   

 21

ln211
1

2

'













x

xxx
x

xfٌَو م  
 21

ln21
1

212

'





x

xx
x

x

xf أي  أن  

 
   22

1

1
ln

1
2

1

ln
1

2

'


















x

xx

x

x
xxf ٌَو  م  

 21

1

'












x

x
g

xfو ُو المعووب . 

شارة -ب شارة المش تلة امسابلة  من ا  ا 








x
g

1 شارة   على المجال g من دراسة ا  1;0:  

2018 ثاهوية امش يخ  أمود تميغست –الأس تاذ جواميل  أحمد  أسامة 
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0
1










x
g 1  يكافئ

1


x
 باملوب نجد 



1
1  x ٌَو  م f متزايدة على المجال 











1
;1. 

0
1










x
g يكافئ  

x

1
 باملوب نجد 0



1
x ٌَو  م f متياكصة على المجال 








;

1


.  

fجدول ثغيرات الدالة 

دراسة وضعية  (3 
fC بامًس بة نومس تليم  2ذي المعادلةy

لدييا 
1

ln1
2

1

ln21
2











x

x

x

xx
xf.

شارة  شارة امفرق   من ا   على المجال xln1ا  ;1  :  

  و مٌَ eييعدم عيد   
fC و   يتلاظعان عيد اميلعة ذات امفاصلة e. 

يكون موجبا على المجال  ;e  و  مٌَ   
fC  يلع فوق المس تليم   على المجال  ;e. 

يكون سامباَ على المجال  e;1  و  مٌَ   
fC  يلع  تحت المس تليم   على المجال  e;1. 

رسم الميحنى  (4 
fCو المس تليمان الملاربان 

لدييا  (5 
f

C و  
fCمتياػران بامًس بة لحامل محور 

 امفواصل 

المعادلة   mxf  ثلبل حوين  متمايزين يعني  أن  

 
f

C يتلاظع مع المس تليم  mَالذي  معادمت 

my 

 (و ُو موازي لحامل محور امفواصل  )

 في هلعتين 

من امبيان هلاحغ  أهَ  حتى يتلاظع   m و  
f

C

 في هلعتين  

2يجب  أن يكون  
1









 mf






