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)لتتدينتتا أ( (1 )E   11ترتتاف 7 5x y  11ومنتته 5[7]x  4ومنتته 5[7]x  4ومنتته 12[7]x  [7]3ومنتتهx  ّلأن(

pgcd(4,12)  3( ومنه 7أوّلي معx k  حيثk عدد صتتتتتحي، نستتتتتو، وبالتّعوي  عن قيمةx  في المعادلة( )E 

11نجد أنّ  4y k ومنه حوول المعادلة ،( )E  7)هي الثنائيّات 3,11 4)k k.

نا    (ب 0لدي 50x   0ومنه 7 3 50k   0,43ومنه 6,71k  {0,1,2,3,4,5,6}عذنk  كذلك ،

0 70y   0ومنه 11 4 70k   0,36ومنه 6k  {0,1,2,3,4,5,6}عذنk      عدد نقاط ، ومنه 

)المستقيم  )D  التي تنتمي عا( نقاط. 7هو  (
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.5مضاعف لوعدد  yو  x، وعويه يرون كل من y[5]0و  x[5]0الجدول نجد أنّ من خلال 

، ومنه 5yو  5xحيث  و  ، أس أنّه يوجد عددان صتتحيحان  5مضتتاعف لوعدد   yو  xنفرض أنّ كل من (3

)بالتعوي  في المعادلة  )F  ّنجد أن
2 25(11 7 ) وهي معادلة لا تقبل حوولًا في 1

2
)، عذن الثنائيّة  , )x y  ليستتت

)حلًا لومعادلة  )F  عندما يرون كل منx  وy  5مضاعف لوعدد.
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,قتتتتتتابتتتتتتوتتتتتتة لتتتتتت شتتتتتتتتتتتتتتتتتتقتتتتتتا عتتتتتتوتتتتتتى gالتتتتتتدّالتتتتتتّة(2 1 ودالتتتتتتّتتتتتتتهتتتتتتا الم تتتتتتتتتتتتتتتتتتقتتتتتتّة       ,1
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)فإنّ عشتتتتتتارة   1و  1يختوف عن  xأجل كل عدد حقيقي      )g x  من عشتتتتتتارة( )h xمنه الدّالّة     ، وg      متزايدة تماماً عوى

,وتناقصة تماماً عوى  ;1,82 1 ، وجدول تغيّراتها هو1,82;1

لّة   (3 لدّا ماً عوى        g ا ;2,11مستتتتتتمرّة ورتيبة تما )و  2,10 2,10) ( 2,11) 0g g   عذن، حستتتتتتب مبرهنة القيم ،

)المتوسّطة، المعادلة  ) 0g x  ً2,11حيث  تقبل حلًا وحيدا 2,10.

)عشارة (4 )g x موضّحة في الجدول
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,قابوة ل شتتتتتتقا  عوى      fالدّالّة   (2 1 )ودالّتها الم تتتتتتقة هي     ,1 ) ( ) xf x g x e .  ّ0بما أنxe  من

)فإنّ عشتتتتارة  1و  1يختوف عن  xأجل كل عدد حقيقي   )f x  من عشتتتتارة( )g x أس أنّ الدّالّة ،f  متزايدة تماماً عوى

, ، ,ومتناقصة تماماً عوى  ,1
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2,11 ، متتتن جتتتهتتتة  لتتتديتتتنتتتا   4,22ومتتتنتتته   2,10 2 0,121كتتتذلتتتك و 4,20 0,122e

0,508 2 0,514e 2,11جهتتة أخرى لتتدينتتا    ومن ومنتته  2,10
24,41 ومنتته  4,45

23,45 1 ومنتته  3,41
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0,146ومنه  ( ) 0,151f.

;1,42مستتتتتتمرّة ورتيبة تماماً عوى المجال        fالدّالّة   (5 1, )و  41 1,42) ( 1,41) 0f f  عذن حستتتتتتب مبرهنة ،

)القيم المتوسّطة المعادلة  ) 0f x  ً1,42ينتمي عا المجال  تقبل حلًا وحيدا; 1, 41.

,1;1,41مستتتتتتمرّة ورتيبتتة تمتتامتتاً عوى المجتتال   fالتتدّالتتّة  ,1)و  42 42) (1, 41) 0f f  عذن حستتتتتتب مبرهنتتة القيم ،

)المتوسّطة المعادلة  ) 0f x  ً1;1,41ينتمي عا المجال  تقبل حلًا وحيدا, 42.

المرفق موض، في الرّسم fالتّمثيل البياني لودّالّة (6




