
ة الديملراظية امضؼبية الدهورًة الجزائرً

 ــة اموظ ــــتربيـــــــوزارة ام    نية   ــــ

بي نوتؼويم امثاهوي   امتحان بكاموريا تجرً

بيةــــــوم تجــــــــــــــامضؼبة :ػو    رً

 ــاختبار في مادة: امرياض   ات وهصف ــــــساغ 3دة :ــــالم   ياتــــ

ينيػلى المترشح أ ن يختار أ حد الموضوػين امتام 

}الموضوع ال وّل{

  :هلاط(10)اهتمرين الاول   

خابات ,اخابة واحدة فلط منها صحيحة ,حددها مع امتؼويل .س ئلة مس تللة غن بؼضها في هذا اهتمرين ال   , وفي كل سؤال اكترحت جلاث ا 

لى مؼلم متؼامد و متجاوس  امفضاء منسوب ا  ; ; ;o i j k

2من امفضاء امتي تحلق :  Mهلعتان مختوفتان من امفضاء , لٍوػة امنلط  Bو  Aمتكن  (0 2MA MB  : هي

ج( سعح كرة      مس توي ب(    المجموػة الخامية  ( أ  

 تينهؼتبر امنلع  (6 0;1; 2C  و 2;1;0D  احداجيات ,G  مرجح الدلة    ;1) , ;3C D  : هي
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المس تليمان ذوي اهتمثيوين اموس يعيين :  (3
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هلٌ  

ج( ميسا من هفس المس توي           ب( متلاظؼان      متوازيان  ( أ  

2 امتي تحلق  Mلٍوػة امنلط (0 4 4 1 0x y z        2و 1 0x y z     : هي

ج( مس تليم   ب( مس توي    لٍوػة خامية   ( أ  

: هلاط(10)ثانياهتمرين ام 

حيث :  zالمؼادلة ذات المجهول  حل في لٍوػة الاػداد المركبة  (0  23 8 3 64 0z i z z    

)تجاوس الم تؼامد و الم ؼلم  الممنسوب الى المس توي المركّب  (6 , , )o u v
 

امتي لاحلاتها ػلى  A  ,B  ,C( ,ثؼعى امنلط  1cm)وحدة امعول  

4 امترثيب :  3 4Az i   ,4 3 4Bz i   ,3Cz i   

حتى يكون  nثم ػين كيم امؼدد امعبيؼي   ػلى امضكل ال سي  Bzو  Azأ كتب كلا من امؼددين المركّبين  (أ   
n
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z
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حليليا . 

:   ق أ نــتحل (ب 
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. OABػين ظبيؼة المثوث  (ج 

وزاوًته  Oنلدوران الذي مركزه Rأ كتب امؼبارة المركبة  (3
3


 .

 . Rبالدوران  Cصورة  Dػين لاحلة امنلعة  (0

مرجح الدلة  Gبيّن أ نّ لاحلة  (0      ; 1 , ;1 , ;1O D B  : 4هي 3 6Gz i  .

س تلامة واحدة . Gو  C  ,Dأ جبت أ نّ امنلط  (2  ػلى ا 

امتي تحلق :  zذات املاحلة  Mػين لٍوػة امنلط  (7
2 2 2

20D Bz z z z z      .
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 :هلاط( 10) ثامثاهتمرين ام 

 fc الملابل هو اهتمثيل امبياني نلدالةf ػلى المجال  المؼرفة 0;  : بــ
2

2
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لى     تجاوس م تؼامد و م ؼلم مفي مس توي منسوب ا 

( , , )o i j
 

و   d ذو المؼادلة  المس تليمy x  

  fبلراءة بياهية صكّل خدول ثغيرات الدالة  (0

;1بيّن أ هه اذا كان  (6 3x  
 

نّ   )فا  ) 1; 3f x  
 

   

3)  nu  0بحدّها ال ول  المتتامية امؼددًة المؼرّفة ػلى 1u   

n  ,1ومن أ خل كل ػدد ظبيؼي  ( )n nu f u  . 

المنحنى  باس تؼلٌل  (أ    fc  والمس تليم d  مثلّ الحدود
0u , 1u  ,2u  

 ػلى محور امفواصل دون حسابها مبرزا خعوط اهتمثيل .            

ثغيّر المتتامية  اتجاهضع تخمينا حول   (ب  nu . وثلاربها 

n  :  1برهن بامتراحع أ هه من اخل كل ػدد ظبيؼي  (ج  3nu   

:   nبين أ هه من اخل كل ػدد ظبيؼي  (د 
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تجاه ثغير المتتامية   ,ثّم اس تنتج ا  nu. 

0)  nv  كلًٌلً :  المتتامية امؼددًة المؼرّفة ػلى
2

23

n
n

n

u
v
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برهن أ نّ   (أ    nv  متتامية هندس ية ًعوب ثؼيين أ ساسها وحدها ال ول 

  nبدلالة   nuو   nvكلا من أ كتب  (ب 

limأ حسب  (ج  n
n

u


 , ماذا جس تنتج ؟ 

 هلاط(:  12اهتمرين امرابع)

I.  الجدول امتالي هو خدول ثغيرات الّدالةg  المؼرفة ػلى ;0 بـ  : 2( ) 1 ln 1
1

x
g x x x

x
    


 . 

و  g(0)أ حسب  (0 lim
x

g x


. 

)بيّن أ نّ المؼادلة  (6 ) 0g x  وحيدا ثلبل حلا  ػلى ;0   ّ1ثّم تحلق أ ن 0.9   . 

صارة  اس تنتج (3 )ا  )g x المجال ػلى  ;0. 

II.  الدالة متكنf  المجالالمؼرفة ػلى ;0  ًكلًٌل  : 
 ln 11

3
x

f x x
x x


     

وميكن               fc  تمثيوها امبياني في مس توي  منسوب الى مؼلم  متؼامد ومتجاوس
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حسب أ   (0 
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المجالمن  xببين أ ههّ من أ خل كّل  (6 ;0  ّن  :  فا 
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ػلى المجال fالة ثغير الدّ  اتجاه اس تنتج (3 ;0 . ثّم صكّل خدول ثغيراتها 

أ ( أ حسب  (0 lim ( ) 3
x

f x x


  ,  ّبياهيا   امنييجةثّم فس .  

 ؼيهوض ب( أ درس             fc  بامنس بة نومس تليم( )  3ذو المؼادلةy x    

:  بيّن أ نّ  (0
1

( ) 2 3
1

f  


   


  

بين أ ن المؼادلة  (2  0f x  ثلبل حلا وحيدا  3.2 حيث 3.1   . 

المؼلمضئ في هفس أ و  (7 fc و . 

صارة حوول المؼادلة  الموحب تماما mش بياهيا حسب كيم اموس يط الحليلي ناك (8 )ػدد وا  ) 1 lnf x m  
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 انيـــــــالموضوع امث

 :هلاط(10)اهتمرين الاول

لى مؼلم متؼامد و متجاوس  امفضاء منسوب ا  ; ; ;o i j k  هؼتبر امنلط , 0;0;2A , 0;4;0B و 2;0;0C. 

أ (تحلق أ ن المؼادلة الديكارثية نومس توي  (0 ABC  : 2هي 2 4x y z    

والمس توي  Oأ حسب المسافة بين امنلعة ب( ABC. 

أ ( ػين مؼادلة ديكاثية نومس توي  (6 P  منلعة با المارA  وامؼمودي ػلى المس تليم BC  

ميكن ب(     مس تليم ثلاظع المس توًين P و  ABC. 

  ػين اهتمثيل اموس يعي نومس تليم  ماذا يمثل ,   في المثوثABC . 

أ ( ميكن  (3 '  متوسط المثوثABC  في امنلعةB . 

أ جبت أ ن اهتمثيل اموس يعي مــ  '   : ً4مؼرف كلًٌل 4

x t

y t t

z t




  
 

 

  ميساوي امساكين . ABCأ جبت أ ن المثوث  ( أ  

هلعة ثلاظع المس تليمين  Hمتكن  (0   و '. 

حداجياتها هي  Hأ جبت أ ن امنلعة ( أ   8ا  4 8
; ;

9 9 9

 
 
 

 . 

ػلى المس توي Oهي المسلط امؼمودي نونلعة Hأ جبت أ ن امنلعة ( ب ABC  لة ثاهية المسافة بين امنلعة  O,ثّم اوخد بعرً

والمس توي  ABC. 

 :هلاط( 10)اهتمرين امثاني

 nu :2متتامية ػددًة مؼرفة بــ

1u e   غير مؼدوم ومن أ خل كل ػدد ظبيؼيn        ,
1

n
n

u
u

e
   . 

  2u  ,3uأ ( أ حسب  (0

n :  1غير مؼدوم  ب( برهن أ هه من أ خل كل ػدد ظبيؼي   
nu

e
 . 

بين أ ن المتتامية  ( ج nu . متناكصة ثم اس تنتج أ نها متلاربة 

هؼتبر المتتامية امؼددًة  (6 nv   المؼرفة ػلى  ً1:  كلٌ ًل 1
ln

2 2
n nv u   .  

بين أ ن   (أ    nv  . متتامية هندس ية ًعوب ثؼيين أ ساسها وحده الاول 

: , ثّم اس تنتج أ نّ  nبدلالة  nvػبرغن   (ب 

1
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nأ حسب   (ج 
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lim 

3حيث :   nT الجداء  و  nS  المجموع nأ حسب بدلالة  (د  3 3

1 2 ...........n nS v v v    

   1 2 .............n nT u u u                                                                                  

limأ حسب  ه(            n
n

T
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 هلاط(: 10اهتمرين امثامث)

حيث :  zالمؼادلة ذات المجهول  حل في لٍوػة الاػداد المركبة  (0  2 24 2 3 4 0z z z    . 

)منسوب الى المؼلم  المتؼامد والمتجاوس المس توي المركّب  (6 , , )o u v
 

امتي    Dو A  ,B  ,C( ,ثؼعى امنلط  1cm)وحدة امعول  

3Azػلى امترثيب :   مواحلها  i       ,   
B Az z     ,2Cz i          ,D Cz z . 

Aو  Azأ كتب كلا من امؼددين المركّبين  ( أ  

C

z

z

 
 
 

 ػلى امضكل ال سي    

 .   Dو  A  ,B ,Cأ وضئ بدكة امنلط  ( ب

لى هفس   Dو  A  ,B,Cبيّن أ نّ امنلط  ( ت  .ًعوب ثؼيين مركزها وهصف كعرها ائرة الدثنتمي ا 

لى  Bهظيرة  Eمتكن  (3  . Oبامنس بة ا 

لة وامؼمدة نوؼدد المركب :  ( أ   Aأ حسب امعوً C

E C

z z

z z




 . AECثّم اس تنتج ظبيؼة المثوث   

وزاوًته  Cبالدوران الذي مركزه امنلعة  Eهي صورة  Aبيّن أ نّ  ( ب
3


  . 

من المس توي امتي تحلق امؼلاكة امتامية :  zذات املاحلة  Mحدد لٍوػة امنلط  ( ت
1 3 1

2 4 2

iz i
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 هلاط( :71هتمرين امرابع)ا

I)  الةالدّ  هؼتبرg   كلٌ ًلً :     المؼرّفة ػلى  2

1
1

x

x
g x

e 


  

أ حسب  (0 lim
x

g x
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 lim
x

g x


 . فسّ امنييجة ال خيرة  بياهيا  ثمّ ,

 , ثّم صكّل خدول ثغيّراتها . gثغيرات الدالة  اتجاهأ درس  (6

ن:  x ػدد حليليكلأ هه من أ خل  اس تنتج (3 فا   0g x  . 

II)  متكن الدالةf كلًٌلً  :  المؼرفة ػلى  2
1

x

x
f x x

e 
   

و    fc  تمثيوها امبياني في مس توي  منسوب الى مؼلم  متؼامد ومتجاوس






 

jio ,,.. 

أ حسب   (0 lim
x

f x
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 lim
x

f x
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المجالمن  xبين أ ههّ من أ خل كّل  (6 0;  صارة نّ ا  )'فا  )f x  صارة )هي هفس ا  )g x  

 ثّم صكّل خدول ثغيراتها .  fثغير الّدالة  اتجاه اس تنتج (3

بيّن أ نّ امنلعة  (0 2;3I  نومنحنى اهؼعافهلعة fc. 

أ ( أ حسب  (0 lim ( ) 1
x

f x x


  , .  ثّم فسّ امنييجة بياهيا  

ؼية ض ب( أ درس و                 fc  بامنس بة نومس تليم( )  1ذو المؼادلةy x   

بيّن أ نّ المؼادلة  (2  0f x  ثلبل حلا وحيدا  ػلى المجال 0;0.2  . 

بيّن أ نّ المنحنى (7 fc  ًلبل مماسا T موازيا نومس تليم( ). ًعوب ثؼيين مؼادمته 

أ وضئ في هفس المؼلم (8 fc  ,  و T . 

صارة حوول المؼادلة  mكيم اموس يط الحليلي  ناكش بياهيا حسب (9 21ػدد وا  0xm xe    . 

كلٌ ًلً :     المؼرّفة ػلى  h الةهؼتبر الدّ  (01  2x

x
h x

e 
 

)'أ حسب  (أ    )h x  و"( )h x  ّدالة أ صوية نلدالة اس تنتج ثمh ػلى. 

)أ حسب مساحة الحيز  (ب  )S  المحدد بالمنحنى fc  1والمس تليماتy x   0وx   وx    0حيث   

lim أ حسب  (ج  ( )S
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