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$�1$ت  0( �$دة ول ا,+��$را�
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8 ا,ولا� ��
�� ا������ IR ا�������� ( )fC )���� ��)ا�#"!� ذات ().� )( ); fα α$��% ا)'�ا&��ت 

	#)#�
)ذروة � )fC( . ���� و'f �"�-دا���� ا��  	
�IR ا������ ��
����� /
)و ���
� �� �01 ا��� )'fC )2!"�� ��  :�� ا�-�$ ا��ا�3).�

7(� ا=� ا)���5 ا�>(�(.;(�(���$ :9ال ���� 7
� إ���5 و'��ة  :ا���ء ا,ول  :)��ون %�

)إ@�رة   .1 )f x $أ5$ آ �� x �� IRه�:  

  
.x �� IR �� أ5$ آ$ ���5D.   أ

  
 .��x �� IR أ5$ آ$ :���� .   ب

  


	 ا���Gل.ج� ��5D�] [;0−∞ 	
و :���� �

[ا���Gل [0;+∞.  

 ا��ا�� ا  .2�I% J�G%fDه   :  
  .��Lا�7ة &/ ��#�L�� /& �<Kا�7ة. ج  .��#�L�� /& �<Kا�7ة. ب  .��Lا�7ة &/ ��#�K>�. أ  
0y: ا����"�/ ذي ا����د��  .3 =$��7 :  

):�"�ر�� أ�"�� �ـ. أ   )fC.  ـ�"�ر�� أ�". ب� �� :( )'fC.      د�7 �ـ. جD�� ر���"�:( )'fC.  

)ا����د��   .4 )' 0f x =  


�� �� . ب  .Q' $�"%IR و'��ا �� .   أ  ' $�"%IR.  ج . �� Q' $�"% RIR.  

):ه$ �ـ  5 )fC �"� ا��!�ف:  

):�ـ. أ   )fCـ. ب  . �"!�� ا��!�ف�:( )fC0 �ـ.  ج  . �"!� ا��!�ف و'��ة��:( )fCأي �"!� ا��!�ف .  

6  ( )hC ا��ا�� 	#)#�h 	
� ��) : �ـIR ا��� ) ( )h x f x= −Dه :  

  
).أ )hC �V� Dه ( )fCـ� ���#��� : 

( )'yy.  

).ب )hC �V� Dه ( )fCـ� ���#��� : 

( )'xx.  

).ج )hC �V� Dه ( )fCأ���
� ���#��� .

  

)ا����د��   7 )'f x m=�ً"�"' ��:و Y�' :  

  
 �� ��m أ5$ آ$  ا و'�ً�%"�$ 'Qً.أ

] [; 4−∞ −.  
 �� m �� أ5$ آ$ %"�$ '
��.ب

] [2; 1− −.  

RًD.ج' $�"% R ��� 0m =.

  


	 k ���� ا��ا��: (ا���ء ا�<$#� ��):  �ـIR ا��� ) ( )lnk x f x=   .  

) :أو�5  )1 )
x
lim k x

→−∞
)وَ    )

x
lim k x

→+∞
 ا��ا�� ) 2             .�I% J�G%أدرس اk.��%ا�I% �5ول $�@ /&.
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����g 	
� ��):  �ـIR ا��ا�� ا��� ) 2

1x
g x x

e
= +

+
.  

)و ����  )gC0��Gا������� و ا��� /

�� ا������ �� ا����Dي ا��#�Dب إ�	 ا������%  :( ); ;O i j
� ��

)2cmو'�ة ا�!Dل ه�  (.

1( �� Qأ'�\ آ :( )
x
lim g x

→−∞
) وَ   )

x
lim g x

→+∞
.

): �`نx��د '"�"� ��� ا�_ �� أ5$ آ$  )2 )
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ا%��و .�I% �5ول $�@ .

)��� أن ا��#(#	 )   أ )3 )gC ��
a�� 7"�$ ���"���� �"�ر��� ( ) و ∆( :  ���د���ه�� ∆'(

                2y x= y وَ+ x= ارD5 �� ( ) وَ ∞−( )+∞\�%
	 ا��� .

)��� أن ا��#(#	   ) ب )gC ����"������ �7 ا��(�د) 7"2 دا=$ ا�- ) و ∆( )'∆.  


���"����: إر@�د(                  � ���#��� ���bأدرس و( ) وَ ∆( )'∆( 

)��#(#	 ا��� أن  )4 )gC  $�"7 �7 إ'�ا&��%���"!� ا��!�ف�)% \
!7.

)  ا����"�/أآ�\ ���د�� )5 )T  ا����س 	#)#�
�( )gC �!"#ا� �#�A�
.0: ذات ا��1;

):  �`ن���x أ�_ �� أ5$ آ$ ��د '"�"� )   أ )6 ) ( ) 2g x g x+ − = . ً������ �G��#ا� �� /&.

):أ'�\)       ب )1g c�#�:و ا ( )1g ): أ'�\− )2g و  c�#�:ا( )2g −.  

  : �`ن���x أ�_ �� أ5$ آ$ ��د '"�"� )       ج

) ا��#(#	            )gC$;اD1ر ا�D)� $��' 2!"7  ة و'��ة�  ���
;�� �!"� ��α.Y�)� : 2 1α− < < −.  

): أر:/ آQ �� ا����"���ت )7 )∆ ، ( ) وَ ∆'( )T 	#)#أر:/ ا�� /& ( )gC.

.:�� ��د و إ@�رة '
Dل ا����دfK��m ������ و '�\ �K/ ا�D:�� ا�("�"�  )8 2 0xm e m+ − =.

 ا��ا��  )9����h 	
� ��[ ا��� [ ] [;0 0;−∞ ∪ ):  �ـ∞+ ) 1
h x g

x
 =  
 


h��D���رة ا��ا�� . (!� �h(

اف hأ'�\ ����7ت ا��ا��   )أ iأ 	
� ��17�% ��D�G�.  
 ا��ا��   )ب �I% J�G%أدرس اh .��%ا�I% �5ول $�@ /&. 

�#(#� Aأ&�j أن ا�#"!�  )ج � k�#% Lآ� ( )hC.)ا��9ال: إر@�د ��أ)6:ا:��� ��)���5 .(( 
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